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 يقرر: انتوابع انخاصت                                                     جايعت طرطوس              

 انًحاضرة: انخايست                                                             كهيت انعهوو            

 

 د. عهي أسذ                                                                                                          قسى انفيزياء

                                                          

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ     

 فيكثيراث حذود تشبيش

 كاَذً:      ف مه انىوع الأول ٍذشثٍش ذعزف كثٍزاخ حذود

                                  | |                             

نثاوًٍوكثٍزاخ حذود ذشثٍش  كاَذً:       ف مه انىوع ا

                                                           

 تانصورج انمزكثح كاَذً:      ٌمكه ذعزٌف 

 ( كاَذً:1، ذصثح انعلاقح )      وتانرانً            افزض أن 

              

 
 

 
[          ] 

 
 

 
[                             ] 

 

 كاَذً:      تانمثم ٌمكه كراتح 

              
 

  
[          ]  

 

  
*(   √    )

 

 (   √    )
 

+ 

 ٌمثلان حهٍه مضرقهٍه نهمعادنح:      و       أثثد أن انراتعٍه  :(1)يبرهنت

      
   

   
  

  

  
       

𝑇𝑛 𝑥  
 

 
*(𝑥  𝑖√  𝑥 )

𝑛

 (𝑥  𝑖√  𝑥 )
𝑛

+  

 وعهٍه وجذ:

√  𝑥  
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 ٌمثم حلاً نهمعادنح:      و       ٌجة أن وثثد أن كلاً مه  الإثباث:

                     

           (         ) (
  

√    
) 

 وعهٍه وجذ:

√               (         )  

 تالاشرقاق مزج ثاوٍح وجذ:

√            
   

 √    
           (         ) (

  

√    
) 

 فىجذ:     √وعزب انطزفٍه تـ 

         
        

           (         ) 

         
        

               

 تىفش انطزٌقح ٌمكه إثثاخ أن:

         
        

               

 تشبيشيف:انذانت انًونذة نحذودياث 

    

√        
        ∑   

 

   

                          

√    

√        
 ∑        

 

 

   

                                

 

 علاقح انرعامذ: (:2يبرهنت )

∫
            

√    

  

  

 {

                             
 

 
                     

                      

                          

 الإثباث:

 (5فً انعلاقح )      وعع 
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∫
  

√    

  

  

 *    
  

 
+
  

  

 
 

 
 ( 

 

 
)    

 فىجذ أن       فً انحانح انعامح وفزض أن 

∫
            

√    

  

  

 ∫
                

    

 

 

          

 ∫               
 

 

   

 وعهٍه وحصم عهى:

∫
            

√    

  

  

 
 

 
∫ [                     ]

 

 

   

 وذرس انحالاخ اَذٍح:

       

∫
  

      

√    

  

  

 
 

 
∫           

 

 

   
 

 
 

     

∫
            

√    

  

  

 
 

 
[
          

   
 

          

   
]
 

 

   

 

 انعلاقاخ انركزارٌح: (:3يبرهنت )

                     |   |                               

                                                       

 ٌكون نذٌىا:       توظع  الإثباث:

         |   |       [      ]     [      ] 

                         

 (6وتذنك وثثد انعلاقح )

 ٌكون نذٌىا:       توظع 
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      ( 
 

    
)                         

 أما 

                                        

              

 وعهٍه فئن:

                               

 

 أثثد أن: :يثال 

                   

 وضرخذو انعلاقح:  الإثباث:

                     |   |      

      وعع 

                          

                           

            

        وعع 

                          

                  

        

        وعع 
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        وعع 

                          

                             

                     

              

 

 :عهى انًحاضراث انسابقتتًارين 

 احسب انتكايلاث الآتيت: انسؤال الأول:

∫          

 

 

 

 كاَذً:ٌمكه حم هذا انركامم تاصرخذاو دانح تٍرا  انحم:

∫          

 

 

 ∫              

 

 

        

 
        

      
 

    

  
 

 

   
 

∫
  

√   
  

 

 

 

 وغٍز انمرحول انحم:

                          

 حذود انركامم: 

         

         

 تانرعوٌط وجذ:

∫
   

√    
   

 

 

 
 

√ 
∫      

 
     

 

 

 
 

√ 
 (

 

 
  ) 
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√ 

 (
 
 )

    

  
 
 
   

 
 

√ 

√    

 
 
 
 
 
 
 
 
 √ 

 

 
  √ 

  
 

∫           

 

 

 

 ذغٍٍز انمرحول انحم:

         

        

        

   
 

 
   

 
     

 حذود انركامم: 

          

          

 تانرعوٌط فً انركامم:

∫            
 

 
   

 
    

 

 

   ∫ 
 
        

 

 

 

    
 

 
   

 

 
 

          

     (
 

 
  )     

 (
 
 )

    

 (
 
 
  )

 

    

 
 
 
 
 (

 
 )

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  (

 
 )
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  ∫
  

√     

 

 

 

 انحم:

 وغٍز انمرحول:

         
 
  

   
 

 
  

 
    

 ذثقى حذود انركامم كما هً:

  ∫      
 
 
 

 
  

 
   

 

 

 

  
 

 
∫  

 
        

 
    

 

 

 

     
 

 
   

 

 
 

     
 

 
       

  
 

 
 (

 

 
 
 

 
)  

 

 

 

   
 
 

 

 

 

 

√ 
 

 
  

 √ 
 

  ∫√       

 
 

 

 

     انحم: نكتب 
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  ∫√       

 
 

 

 ∫
     

 
 

     
 
 

   

 
 

 

 

 ∫     
 
        

 
    

 
 

 

 

     
 

 
   

 

 
 

      
 

 
   

 

 
 

  
 

 
 (

 

 
 
 

 
) 

 
 

 

 

   
 
 

 
√  

 
 

  ∫
     

    

  

 

 

 وجزي ذغٍٍزا فً انمرحول: انحم:

                

   
 

 
  

 
                

 
   

 ذثقى حذود انركامم كما هً

  ∫
 
 
   

 
 
  

 
    

   

  

 

 
 

 
∫

  
 
      

   

  

 

 

     
 

 
    

 

 
 

  
 

 
 (

 

 
 
 

 
)  

 

 

 (
 
 )

 (
 
 )

 (
 
 
 

 
 )

 
 

 

 

   
 
 

 
√   

 
 

 دانح معزفح تانعلاقح اَذٍح:  نركه  انسؤال انثاني:
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 تاصرخذاو ذحوٌم لاتلاس: انحم:

ℒ[     ]  ∫            

  

 

 

 ∫             

  

 

 

 وكامم تانرجزئح: 

                                  
 

     
         

 ومىه ٌكون:

ℒ[     ]   
 

     
        |

 

  

 
 

     
∫            

  

 

 

 
 

     
[ 

 

     
        ]

 

  

 
 

      
 

 انضؤال انثانث: أوجذ حم انمعادنح انرفاظهٍح:

                         

 وأخذ ذحوٌم لاتلاس نطزفً انمعادنح:

ℒ[     ]  ℒ[    ]  ℒ[ ] 

           
 

 
 

             

  
  

      
 

 

     
 

 لاتلاس انعكضً:وأخذ ذحوٌم 

ℒ
  

[ ]  ℒ
  

[
 

     
]   ℒ

  
[

 

     
]       

 




