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 (1)تمارين

 

 

τلتكن الأسرة  .1 = {𝑇 ∈ 𝑃(ℕ): {1,2,5} ⊆ 𝑇} ∪ معرفة على مجموعة الأعداد  {∅}
 .𝑉(7)و  𝑉(5), ثم أوجد ℕ تعرف تبولوجيا على τ, أثبت أن  ℕالطبيعية 

𝑋  تكنل. 2 ≠   الآتية: ةو لنعرف عليها الأسر مجموعة كيفية من العناصر  ∅
𝜏𝑐𝑜𝑓 = {𝑇 ∈ 𝑃(𝑋): 𝑋 مجموعة منتهية ∖ 𝑇} ∪ تعرف   𝜏𝑐𝑜𝑓 ةأثبت أن الأسر  {∅}

 .أوجد أسرة المجموعات المغلقة في هذا الفضاء, و  X  تبولوجيا على
 الأسرة ℝ , لنعرف على  ℝ مجموعة جزئية من 𝐴ومجموعة الأعداد الحقيقية  ℝ   تكنل .3

τ       الآتية: = {𝑇 ∈ 𝑃(ℝ): 𝐴 ⊆ 𝑇} ∪  المطلوب:و   {∅}
a.  عين المجموعة𝐴  لتكونτ  التبولوجيا القوية علىℝ. 
 b.  عين المجموعة𝐴  لتكونτ  التبولوجيا الضعيفة علىℝ . 
 التبولوجيا : ℕلنعرف على مجموعة الأعداد الطبيعية . 4

τ = {𝑇𝑛 = {𝑛, 𝑛 + 1, 𝑛 + 2, … . }: 𝑛 = 1,2,3, … . } ∪ {∅} 
𝐴و لنأخذ المجموعات:  = {1,2, … . . , 𝑛}  و𝐵 = {1,3,5, … … }  

, °𝐴أوجد   𝑒𝑥(𝐴), 𝐵°, 𝑒𝑥(𝐵) 
𝑋. لتكن 5 =  و لنعرف عليها التبولوجيا {1,2,3,4}

τ = {𝑋, ∅, {1}, {2}, {1,2}, {1,3},  و المطلوب: {{1,2,3}
a. عرف تبولوجيا𝜏1  على𝑋  {1,3,4}بحيث ∉ ℱ1  و𝜏1 ⊆ 𝜏. 
b.  عرف تبولوجيا𝜏2  على𝑋 {2,3}بحيث ∈ ℱ2  {3,4}و ∈ 𝜏2  و𝜏1 ⊆ 𝜏2. 
,𝜏1. لتكن 6 𝜏2, … . , 𝜏𝑛  تبولوجيات معرفة على مجموعة𝑋 ≠ 𝑖=1∩, تحقق من كون ∅

𝑛 𝜏𝑖 
 , ناقش المسألة في حالة الاجتماع.𝑋تعرف تبولوجيا على 

 
 


